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Esercizio 1

Siano dati il campo vettoriale ~F (x, y, z) = (0, 0,−z) e il dominio

D = {(x, y, z) ∈ R3 : (x− 1)2 + (y − 1)2 ≤ 1, 0 ≤ z ≤ x + 3}.

Disegnare il dominio D e successivamente enunciare e verificare il teorema della divergenza (Gauss).

Esercizio 2

Data la funzione

f(x) =

{
x se 0 ≤ x ≤ 1

(x− 1)2 se 1 < x ≤ 2,

prolungarla pari a [−2, 0] e successivamente periodica di periodo 4. Disegnare f cos̀ı prolungata.
Scrivere la serie di Fourier ad essa associata e studiarne la convergenza puntuale e uniforme.

Esercizio 3

Studiare il problema di Cauchy {
y′ = y ln y

x

y(1) = 2

Domanda 1

Dare la definizione di campo conservativo ed enunciare una condizione sufficiente affinché un campo
~F (x, y, z) sia conservativo.

Il campo ~F (x, y) = ( 2xy2

x2y2+1
, 2x2y
x2y2+1

) risulta conservativo? dove?
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